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Zermelo i Skolemici*

Zermelo and the Skolemites
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Omawiamy jedna z kontrowersji dotyczacych podstaw tenriogdsci, a mianowicie spér toczony
miedzy Thoralfem Skolemem a Ernstem Zermelo. Rzeczeviie take z poczatkowym niepowo-
dzeniem programu (osadzenia podstaw matematyki na Habize ufundowanycimferencii, repre-
zentowanych teoriomno§oiowo, z dopuszczeniem dowodow infinitystycznych) gtoszgm przez
Zermela w latach trzydziestych XX wieku, ktéry to programpdpowiednio zmodyfikowanej po-
staci, dwie dekady p6zniej zaczattg sukcesem realizowany.

Jak wiadomo, \8réd wielu przystug, ktére wyrzadzit teorii mnogm Thoralf Skolem (przy jed-
noczesnym, jawnie artykutowanym, sceptycyzmie wobediteorogacsci jako maliwej podstawie
matematyki), byta te propozycja takiego formutowania aksjomatu waméania, aby wtasrézi zbio-
row wyrazane byty w jezyku pierwszego rzedu. Ernst Zermelo nigéagima te propozycje przysta—
jego rozumienie pojeciBefinitheitwykraczato poza logike pierwszego rzedu. W zwiazku zeisw
pogladami na filozofie matematyki, Zermelo nie mogt sigmi®z zgodz€ na to, co sam nazywat
przesadami finitystycznyroraz Skolemizmema co polegato, m.in. na uznawaniu dowodéw jedynie
finitystycznych oraz teoriomodelowym ujmowaniu teorii ngosci tak samo, jak innych teorii mate-
matycznych (w szczegdlBoi, uznaniu, z Swiat teoriomnogsciowy zredukowa mazna do modelu
przeliczalnego). Z ostatnich publikacji Zermela, z jegodspondencji oraz notatek zachowanych w
NachlaBwidoczne sa rbnice miedzy nim a innymi éwczesnymi luminarzami logiki ezumieniu
takich poj&, jak np.:dowdd rozstrzygalno§édefiniowalnostOstatnia opublikowana wizja Zermela
Swiata teorii mnogsci to jego stynndJber Grenzzahlen und Mengenbereich&930 rokut Odnie-
sienie przedmiotowe teorii mno§oi jest w tym ujeciu (pozaskezona)hierarchia dziedzin brana
w catdsci, a nie jaking wybranym modelem aksjomatyki. Zatnia metodologiczne tej pracy sa te
istotnie wykorzystywane w ostatniej w ogéle publikacji Zela Grundlagen einer allgemeinen The-
orie der mathematischen Satzsystetf#35), w ktérej Autor szkicuje propozycje logiki infinitzaj,

*Praca wykonana w ramach projektu badawczego KBN 2HO1A 00F&edy nieskohczonosciowe w teorii definicji
kierowanego przez Profesora Janusza Czelakowskiego yuog Matematyki i Informatyki Uniwersytetu Opolskiego.

Tinstytut Jezykoznawstwa UAM nie sponsorowat mojego Udzia tej konferencji. Zatem reprezentowanie podczas
KHL L przez obywatela piszacego te stowa Instytutu, ktéoyzgtrudnia przeniosto sie w sfere nierfizvosci. Sir, we
are incompossiblgak pisze Ambrose Bierce Whe Devil's Dictionary Ufam, ze bede mogt wygtosiodczyt jako osoba
prywatna. Dzigkuj@lexander von Humboldt StiftureyazFachbereich Philosophie der Universitat Konstaazstworzenie
mi idealnych warunkéw do pracy badawczej wiosna 2003 rok{owstanz — niniejszy abstrakt jest jednym z efektéw tej
pracy.

1Ebbinghaus analizuje notatki Zermeli pozostawionsachla ktére moga stanowikontynuacje tej pracy w — o ile
wiemy, dotad niepublikowanym — artykul@ermelo: On boundary numbers and domains of sets, PastAt@liminary
version 31 October 2003.
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majacej adekwatnie odzwierciedlinferencje matematykow.

Jednak to wianie stanowisko propagowane przez Skolema oraz Godla mndomaio badania
logiczne; Zermelo nie doczekat rozwiniecia swoich poraysiSadzimyze adekwatna matematyczna
reprezentacje uzyskat program Zermela w teorii zbiorépusaczalnych rozwijanej z inspiracji i pod
przemanym, wspartym znakomitymi wynikami, wptywem Barwise’a.
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W odczycie przedstawiamy zepropozycje polskiego przektadu tekstu Ernsta Zernbela Re-
lativismus in der Mengenlehre und der sogenannte Skolaen’'Satznajdujacego sie w archiwum
spuscizny Zermela w bibliotece Universitat Freiburg ktéry &zrz ttumaczeniem angielskim) zo-
stat opublikowany w: Dirk van Dalen, Heinz-Dieter EbbingBaZERMELO AND THE SKOLEM PA-
RADOX, The Bulletin of Symbolic Logid/olume 6, Number2, 2000, 145-161. Dzielimy sie ta&
komentarzami cytowanych autoréw dotyczacymi tekstu Zdam
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